10 PASKAITA
DVILYPIO INTEGRALO REZIU NUSTATYMAS IR TVARKOS KEITIMAS

n
Baigtine T, =) f(x,Y,),AS, dvimatés integralinés sumos riba, kai A — 0, nepriklausanti nuo srities D
i=1

suskaidymo ] dalines sritis D, budo, bei tasky M;(X,y;) € D, parinkimo, kad f-jos f(x,y) dvilyp¢je integraly
srityje D ir zymima: ” f(x,y)dS; ﬂ f(x,y)dsdy ir f-ja f(x,y) yra integruojama srityje D. Nagriné¢jame tik
D D

tolydzias funkcijas.

Geometriné prasmeé: jei srityje D, f(x)>0, tai [[ f(x,y)dS lygus cilindrinio kiino tiriui, kurj i§ virSaus
D

riboja pavirsius z = f(x,y), i$ apacios XOy plokstumos sritis D, i§ Sony — cilindrinis pavirsius, kurio sudaromosios

lygiagrecios Oz asiai, o vedamoji yra sritis D kontiiras L.

* Dvilypiy integraly apskaiCiavimas, pakei¢iamas nuosekliy dviejy apibréztiniy (vienalypiy) integraly
apskaiciavimui.
Xx=a, Xx=Db —tiesés; y=0q,,(X) —tolydzios kreivés
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Jei integravimo sritis nepriklauso nei vienam i§ jau nagrinéty tipy, tai ja tiesémis lygiagre¢iomis koordinaciy
asims skaidome j sritis Dq, ..., Dn

ﬂ f (X, y)dxdy = jj f(x, y)dxdy +...+ jj f (X, y)dxdy
D D, D,

DI= jdxj(x+ y)dy

¢ia dvilypis integralas jau iSreikStas kartotiniu integralu, integravimo réziai nustatyti, tod¢l vidinj integralg
integruosime y atzvilgiu, x laikydami pastoviu dydziu
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toliau dar kartg integruojame x atzvilgiu atkarpoje [0;1]

1 1 1
= — 4+ —— = —
2 2 2

N |

2) Apskaiciuoti [[ (x+y? Jdxdy srityje D, apribotoje tiesiy x=1, x=2, y=0, y=2
D

Kadangi réziai pastovis, integruoti pagal x ar y — nesvarbu
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3) Apskalcluotl ﬂ (x+2y)dx-dy, kai sritj D riboja tiesés y=X, y=2X, X=2, X=3.

Plrrmausm nubrezmme 1ntegrav1mo srit] D ir surandame ja ribojanciy tiesiy susikirtimo tasky koordinates:
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ISmoksime nustatyti rézius, kai sritis nestaCiakampé

1)integravimo sritis — lygiagretainis
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2) integravimo sritis — trikampis
y=X, y=2X
X+y=6

j j f(x, y)dxdy = fde f(x,y)dy + j‘dxﬁjxf (x, y)dy

3) D — lygiagretainis
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4) Kai sritis uzrasoma nelygybiy pagalba
D:x+y<1

Xx+y<l1
x>0

j j f (X, y)dxdy = jdef (x, y)dy = j dy ]y f(x, y)dx + j dy ]yf (x, y)dx
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INTEGRAVIMO TVARKOS PAKEITIMAS
4

4 X
1) pakeisti integralo j dx j f (x, y)dy integravimo tvarka.
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Integravimo sritj galima nusakyti nelygybémis:

4
Tai sritj D riboja 4 kreivés. Nubraizome sritj D ir randame linijy susikirtimo taskus.
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