
12 PASKAITA 

DVILYPIS INTEGRALAS POLINĖSE KOORDINATĖSE 
 

Dvilypio integralo pertvarkymas iš stačiakampių koordinačių 𝑥 ir 𝑦 į polines koordinates ρ ir φ kurios 

susietos lygtimis  cosx ,  siny  yra atitinkamas pagal formulę: 
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 Jei integruojamą sritį 𝐷 riboja 2 spinduliai   ,    )(    išeinantys iš 

poliaus ir dvi kreivės )(1   ir )(2   , kai )(1   ir )(2   - vienareikšmės funkcijos atkarpoje 
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 Jei koordinačių pradžios taškas 𝑂 yra vidinės integralo srities 𝐷 taškas, tai 
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kai )(  yra polinė lygtis kreivės kuri riboja sritį 𝐷. 

 

 Jei integruojamą sritį 𝐷 sudaro skritulys su centru poliuje ir spinduliu 𝑅 tai duotą dvilypį integralą 

išreiškiame kartotiniu integralu su pastoviais integravimo rėžiais 
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1. Apskaičiuoti dxdyyx
D

  221 , kai sritis 𝐷 yra skritulys su centru koordinačių pradžioje ir 

spinduliu 𝑅 = 1. 

 

Koordinatės pakeičiame polinėmis pagal  cosx ,  siny , o vietoje dx·dy įrašysime ρ·dρ·dφ: 

  dddddxdyyx  2222222 1)sincos(11  

Kreivės lygtį ribojančią sritį 𝐷 pervedame į polinę lygtį (lygtis 122  yx , centras (0, 0) ir 𝑅 = 1) 

tai polinėje koordinačių sistemoje 

  1sincos 2222222  yx , tai 01  

Srityje 𝐷 koordinatė 𝜌 su bet kokiu kampu   kinta nuo 0 iki 1, o   kinta nuo 0 iki 2𝜋: 
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