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1 Uzduotis.
Apskaiciuokite figtiros, kurig riboja kreivés  ¥* =% 0 5
y=+x, y=x-—2,x =0, plota. yd

Kreivinés trapecijos, apribotos f-jos f(x) = 0 grafiku, abscisiy asies (Ox) ir tiesiy

X = a,x = b plotas

¥ v=1fix)

Jei figiira riboja dviejy f-ju y = f(x) iry = g(x) J’ﬁ
a b

(f(x) =2 g(x),a < x < b) grafikai, tai jos plotas o)

b
S=jf(x)dx

f)

b
5 = j (FGO) — g(0))dx
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2 Uzduotis. Apskaiciuokite plotg figiiros, apribotos kreivemis

y=x2iry=x7+2.
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3 Uzduotis. Apskaiciuokite figtiros plotg, apribotg kreivemis

y2=x+1ir y* =9 —x.
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Jeigu f(x) < 0 atkarpoje [a, b], tai ff f(x)dx < 0, taciau jo modulis lygus

figiiros plotui. Todel

S = —ji f(x)dx

Kai f(x) atkarpoje [a, b] kelis kartus keicia Zenklg (7 pav.), tai atkarpa [a, b]
iSskaidome | atkarpas [a, c], [c,d], [d, b] ir apskai¢iuojame kiekvienos dalies

plota. Jverting integraly Zenklus, gauname:

ym

S=jf(X)dx—Tf(x)dx+Tf(x)dx r’—\ o/

a o o_J b~

7 pav.

4 Uzduotis. ApskaiCiuokite figiiros, kurig riboja duotoji kreive, plota:

Yy = COSX, x € [0; ]
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Jei kreivé duota parametrinémis lygtimis x = x(t),y = y(t) ¢ia t € [ty; t,],
tai kreivings trapecijos, apribotos Sios kreives, abscisiy asies (0x) ir tiesiy
X = a,x = b, plotas

I
S = [y(®)-x'(t)-dt
h
Réziai tq ir t, randami i8 lygéiy a = x(t,), b = x(t,)(y(t) = 0,kait € [ty; t,])

5 Uzduotis. Apskaiciuokite figtiry, kurias riboja kreives plota:

x=2(t—sint)
2) y =2(1—cost),

0 A \ _.

t € [0,27] b) {x = 3cost

y = 2sint
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Parametrinés lygtis:

* Elipsé (Apskritimas)
e Cikloide
e Astroide
e Kardioide
* Kilpa




et | e APIBREZTINIO INTEGRALO
TAIKYMAS

10 F

151

20 1 | | | | 1 |
-20 -15 -10 -5 0 5 10 15 20




(@)
(@)1
CcC

KIS ©

kauno I
ktu technologijos
universitetas

1922

Sitos Sirdelés parametrinés lygtys:

x = 16sin3t
y = 13cost — 5cos(2t) — 2cos(3t) — cos(4t),

Gal kas i8drjs apskaiciuoti jos plotg ©?
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o kreives y=f(x), a<x<b lanko ilgis staCiakampéje koordinaciy
sistemoje

szz 1+ y'*dx

o kreives x = x(t),y =y(t), t; <t <t, (kreivé iSreik§ta parametrinémis
lygtimis - praktikoje dazniausia)

6 Uzduotis. Apskai¢iuoti astroidés ilgj
{x =2c0s t

y=2sin’ t
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 Jei kreiviné trapecija, apribota kreivés y = f(x) ir tiesiy

y =0,x = a,x = b, sukama apie Ox a$], tai gauto sukinio turis lygus:
b
g 2
V,.=7x j yodx
a

* Jei kreiviné trapecija, apribota kreivémis y = f(x) ir tiesiy
y =0,x = a,x = b, sukama apie Oy a§], tai gauto sukinio tiiris lygus:

b
Vo, = 271"- xydx

7 Uzduotis. Apskaiciuokite tiir sukinio, kuris gaunamas duoty kreiviy
apribota figlirg sukant y = 2x — x%,y = 0 apie Ox asj (apie Oy asj ).
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 Jei figira, apribota kreivémis x = g(y) irtiesiyx =0,y =c,y = d,
sukama apie Ox a$j, tai sukinio turis lygus:

d
V, =2r j xydy

« Jei figtra, apribota kreivémis x = g(y) irtiesiyx =0,y = ¢,y = d,

sukama apie Oy a$j, tai gauto sukinio turis lygus:

d
VOy = 7[_‘- xzdy

8 Uzduotis. Apskaiciuokite tur] sukinio, kuris gaunamas duoty kreiviy
apribota figtirg sukant x =.,/4—vy, 0 <y <4 apie Ox as]
(apie Oy asy ).
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» Jeigu figiirg riboja dV1eJq,«ﬁ1nk01Jq graﬁkal y1 = f (x)iry, = g(x)
| (g(x) = f(x)) atkarpbje [a; b] ir ji sukama apie O as;, tai sukinio turis :
[ lygus: _ “ 1
_ 2 _ .2
3 Vox = m j(YZ — yi)dx 1
.l:_." a N
9 Uzduotls Apskaiciuokite ttiry sukinio, kuris gaunamas duoty krewn;
aprlbotq figiirg sukant apie Ox as;
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