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auno DVILYPIS INTEGRALAS POLINEJE

Kt s KOORDINAGIY SISTEMOJE.

Dvilypio integralo pertvarkymas 1§ staCiakampiy koordinaciy x ir y 1 polines
koordinates p ir ¢ kurios susietos lygtimis x = p-COS@, y=p-sin@ yra
atitinkamas pagal formulg:

J[ £ e )dxdy=[[ f(peosg, psin@)pdpdy

1. Apskaiciuoti j I \/ 1—x* - y2 dxdy, kai sritis D yra skritulys su centru
D
koordinaciy pradzioje ir spinduliu R = 1. ATS: %Tl’

2. Apskaiciuoti I J. arctg(ljdxdy , kai sritis
D

% D: x2+y2 21, xB+y3 <9,
2 1
ATS: — ﬁxSyS\/?x
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KOORDINACIY SISTEMOJE.

3. Apskaiciuoti J‘ I arctg(ljdxdy , kai sritis
X
D

D={(x,y)| x*+y* <4,y =0,x > 0}
ATS: (Pi"2)/4

4. Apskaiciuoti j j (2x + 2y)dxdy , kai sritis
D
D ={(x,y)| x*+y* <1}
ATS: 0
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o prsingx’ 4+
5. Apskaiciuoti j
D X +y

dxdy, kai sritis

D ={(x,y)| m° < x*+ y? < 47m*}

ATS: —4r
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Geometrijoje: plokscCios figtros plotas S ”dxdy
D

1 Uzd. Apskaiciuokite figlros plotg , apribotg kreivémis:

xr =2, y =X, xy =1

2 Uzd. Apskaiciuokite figlros plotg , apribotg kreivémis:

xX+y=6, y =0, X =4[y
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Kiino taris (cilindro) : V = Hf(x,y)dxdy
D
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Kai kiing i$ virSaus riboja pavirsius f(x,y), . |
IS apacCios to pavirSiaus projekcija xOy plokStumoje - sritis D, i§ Sony —
cilindrinio pavirSiaus, kurio sudaromosios lygiagrecCiai Oz asiai.

3 Uzd. Kino, apriboto plokstumy x =0, y=0, z=0, x =3, y=3
ir paraboloido z = x2 + y2 4+ 2 taris lygus?

ATS: 72.
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Kuno turis, kai yra du pavirsSiai:

Kai kiing riboja i$ virSaus pavirSiaus z = z,(x,y);

iS apacios z = z,(x, y);

IS Sony - cilindrinis pavirsius, kurio sudaromosios || Oz;

srités D — kdno projekcija xOy , plokstumoje z,(x,y) = z,(x,y), V(x,y) € D.

V = H (z, — z, )dxdy

4 Uzd. Klno, apriboto pavirSiy z = 4 — yz,Z = yz +2,x=-1,x=2
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ATS: 8
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Plokscios figuiros mase

m= ”p(x, y)dxdy, &ap — tankis
D

5 Uzd. Plokstelé, kurios medziagos tankis p (X, y) = X, apribota apskritimo
x? 4+ y?% = 2x lanko (y = 0) ir Ox asies. Jos mase lygi?

ATS: Pi/2
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Svorio centro koordinates

X, = % foz?(x, yydxdy, y.= % Ljyp(x, y)dxdy,

Inercijos momentai

o= [ +5° Jpx. vy,

1= [y p(x, y)dxdy, 1, =|[x*p(x, y)dxdy,
D D
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Pavirsiaus ploty skaiciavimas :

S = ”\/1+fx’2(x,y)+ fy’z(x,y)dxdy
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