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oo APIBREZTINIO INTEGRALO
e GEOMETRINE PRASME

Apibréztinio integralo geometring prasme:

b
S=ff(x)dx

kreivinés trapecijos plotas;
¢ia a Ir b — apatinis ir virSutinis réziai.

f (x) yra tolydi atkarpoje [a, b] integruojama funkcija.




oo APIBREZTINIO INTEGRALO
- tu universitetas SAVYB E S

Jeil f(x) ir g(x) integruojamos atkarpoje [a, b], tai:

b b 4
: J(af(x) + Bg(x))dx = “Jf(x) +ﬁfg(x)

o faf(x)dxz 0

b a
Jf&wx=—lfwwx




ktu echnologijos
1922

i APIBREZTINIO INTEGRALO

universitetas S AVYB E S

. ff(x)dx =ff(x)dx+ff(x)dx

Jei f(x) = 0 atkarpoje |a, b], tai

b
ff(x)dx >0

Jei f(x) = g(x), tai
b

ff(x)dxz jg(x)dx

a
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* Apibréztinio integralo jvertis.

Tarkime, kad m = min_f(x) irM = max_f(x),x € [a, b].
x€[a,b] x€la,b]
Tada

b
m(b —a) < ff(x)dx <M(b—a)

Uzduotis. ApskaiCiuokite integralo jverty, kai
f(x) = V9 + x* intervale [0; 2].
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Niutono — Leibnico formulé:
Jei funkcija f (x) tolydi atkarpoje [a; b] ir F(x) - kuri nors jos
pirmyksté funkcija Sioje atkarpoje, tai

b
| readx = F ) - F@

Apskaiciuokite integralus taikydami Niutono — Leibnico

formule:
e 0

2
dx 2
3 . .
j\/ln(x)d(lnx), fx(l T InZx)’ sz o de.
1

1 -1
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e Vidutinés reikSmeés teorema.

Jei funkcija f (x) tolydi atkarpoje [a; b], tai egzistuoja tos
atkarpos taskas c, kuriame P

| redx = Fb - 0

I$ Cia 4
F© === | fax

¢ia f(c) — vidutiné f-jos f(x) reikSmé atkarpoje [a; b].

Uzduotis: ApskaiCiuokite f-jos viduting reikSme
f(x) =10+ 2sinx + 3 cos x, [0; 2m].
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Ktu | ceimotesios Kintamyjy keitimo metodas

b

Tarkime kad, integrale j f(x)dx Kkintamasis x pakeistas
a

pagal formule x = @(t). Jeigu:
1. f(x) tolydi[a;b]
2. (t) ir @’(t) tolydzios atkarpoje |a; b]

3. @(t) reikSmiy aibé yra atkarpa [a; b], be to ¢(a) = a,
o(B)=>b,tai D B

j f(x)dx = j flo®)e (H)dt

Apskaiciuoti: r xdx

Vx —4

5




Ktu | cinoosios Integravimas dalimis

eeeeeeeeeeeee

Sakykime, kad u(x) ir v(x) - diferencijuojamos atkarpoje
|a; b] funkcijos. Tuomet

b b
b
] udv = uv| -— j vdu
a s a
Apskaiciuoti:
1) 27T 2) e
f x4 cos x dx Jxlnxdx

0 1
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Integralal
((n— 1! 1.
/2 /5 PN TIRNE n — nelyginis
f sin"xdx =f cosxdx = <
g 0 (n—1D!n i
SEET 5 n — lyginis
Apskaciuokime:
1) "/2 2) m 2
J sin®xdx j Sin4§dx

0
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SIMETRINIAI REZIAI
S} jei f(x) — nelyginé

a

_f Fride = 2 J f(x)dx, jei f(x) — lygineé
L 0

Apskaiciuoti:
i g %
x4sinx x> +3x3—7x+3
f dx: f e
T
14

x6 + 2 COS?x
7
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